
 

 

导数应用之极值点偏移 

1.(1)设不同的两点
1 1 2 2( , ), ( , )A x y B x y 均在二次函数 2( )f x ax bx c   ( 0abc  )的图像上,记直线 AB

的斜率为 k ,求证: 1 2'( )
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 ； 

(2)设不同的两点
1 1 2 2( , ), ( , )A x y B x y 均在“伪二次函数” 2( ) lng x ax bx c x   ( 0abc  )的图像上,

记直线 AB 的斜率为 k ,试问: 1 2'( )
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 还成立吗？ 

2.设函数 2( ) (1 2 ) ln ( )f x ax a x x a    R ． 

(1)当 0a  时,求函数 ( )f x 的单调递增区间； 

(2)记函数 ( )y f x 的图像为曲线C ,设
1 1( , )A x y ,

2 2( , )B x y 是曲线C 上不同的两点,M 为线段 AB的中

点,过点M 作 x轴的垂线交曲线C 于点 N ．试问:曲线C 在点 N 处的切线是否平行于直线 AB？ 

3.设函数
2( ) ( 2) lnf x x a x a x    ． 

(1)求函数 ( )f x 的单调区间； 

(2)若函数有两个零点,求满足条件的最小正整数a的值； 

(3)若方程 ( )f x c 有两个不等实根
1 2,x x ,求证: 1 2( ) 0
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  ． 

4.设函数
2ln2)( xmxxxf  . 

(1)若曲线 )(xfy  在点 ))1(,1( f 处的切线方程为 nxy  2 ,求实数 nm, 的值； 

(2)若 4m ,求证:当 0 ba 时,有 2
)()(
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ba

bfaf
； 

(3)若函数 ( )f x 有两个零点 21, xx )( 21 xx  ,且 0x 是 21, xx 的等差中项,求证: 0)(' 0 xf . 

5.设函数 ( ) lnf x x ax  有两个零点 1x , 2x ,求证:
2

1 2x x e . 

6.设函数 ( ) xf x e ax a   的两个零点为 1x , 2x ,求证: 2121 xxxx  . 

7.设函数 ( ) xf x e ax  ,其中a e , 

(1)求证:函数 ( )f x 有且仅有两个零点 1x , 2x ,且 1 20 1x x   ； 

(2)对于(1)中的 1x , 2x ,求证: 1 2'( ) '( ) 0f x f x  . 

8.设函数 ( ) xf x e mx  的图像在点 (0, (0))P f 处的切线方程为2 1 0x y   ,求证:对满足a b c  的

实数 , ,a b c ,都有
( ) ( ) ( ) ( )f b f a f c f b

b a c b

 


 
成立. 


