《相似三角形的判定——利用角的关系》教案
                          白水乡九年义务教育学校----龙维
【教学目标】
1.知识与技能
会说判定两个三角形相似的方法：两个角分别相等的两个三角形相似.会用这种方法判断两个三角形是否相似.
2.过程与方法
培养学生动手操作能力.
3.情感态度
在动手推演中感受几何的趣味性.
【教学重点】
相似三角形的判定定理1以及推导过程，并会用判定定理1来证明和计算.
【教学难点】
相似三角形的判定定理1的运用.
【教学过程】
一、情境导入，初步认识
1.两个矩形一定会相似吗？为什么？
2.如何判断两个三角形是否相似？根据定义：对应角相等，对应边成比例.
3.我们现在判定两个三角形是否相似，必须要知道它们的对应边是否成比例，对应角是否相等.那么是否存在判定两个三角形相似的简便方法呢？
二、思考探究，获取新知
同学们观察你与你的同伴用的三角尺，及老师用的三角板，如有一个角是30°的直角三角尺，它们的大小不一样.这些三角形是相似的，我们就从平常所用的三角尺入手探索.
（1）45°角的三角尺是等腰直角三角形，它们是相似的.
（2）30°的三角尺，那么另一个锐角为60°，有一个直角，因此它们的三个角都相等，同学们量一量它们的对应边，是否成比例呢？
这样，从直观上看，一个三角形的三个角分别与另一个三角形三个角对应相等，它们好像就会“相似”.是这样吗？请同学们动手试一试：
1.画两个三角形，使它们的三个角分别相等.
画△ABC与△DEF，使∠A=∠D，∠B=∠E,∠C=∠F,在实际画图过程中，同学们画几个角相等？为什么？
实际画图中，只画∠A=∠D,∠B=∠E,则第三个角∠C与∠F一定会相等，这是根据三角形内角和为180°所确定的.
2.用刻度尺量一量各边长，它们的对应边是否会成比例？与同伴交流，是否有相同结果.
3.发现什么现象：发现如果一个三角形的三个角与另一个三角形的三个角对应相等，那么这两个三角形相似.
于是我们得到判定两个三角形相似的一个较为简便的方法：如果一个三角形的两角分别与另一个三角形的两角对应相等，那么这两个三角形相似，简单地说，两角对应相等，两三角形相似.A′
A

已知:如图，在△ABC和△ A′B′C′中， 
     ∠ A= ∠A′, ∠ B = ∠ B′.     D            E
          求证： △ABC ∽△ A′B′C′
                            B                   C  A′         C′
证明： 在边AB或它的延长线上截取AD=A′B′， 
   过点D作BC的平行线交AC于点E,则 △ADE∽△ABC
∵DE∥BC
∴ ∠ADE= ∠B.
在△ADE与△A′B′C′ 中，
∵∠A=∠A′， ∠ADE= ∠B=∠B′，AD=A′B′,
∴ △ADE≌△A′B′C′.
∴△ABC∽△A′B′C′ .
数学表达式：在△ABC与△A′B′C′中，∵∠A＝∠A′，
        ∠B＝∠B′，∴△ABC∽△A′B′C′.
2、常见的相似三角形类型：
(1)  平行线型：如图(1)，若DE∥BC，则，△ADE∽△ABC.
(2) 相交线型：如图(2)，若∠AED＝∠B，则△AED∽△ABC.
(3)“子母”型：如图 (3)，若∠ACD＝∠B，则△ACD∽△ABC.
(4) “K”型：如图 (4)，若∠A＝∠D＝∠BCE＝90°，则  △ACB∽△DEC，整体像一个横放的字母K，可以称为“K”型相似．
[image: ]

例1    如图，在△ABC中，AD是∠BAC的平分线，AD的
          垂直平分线交AD于点E，交BC的延长线于点F.
          求证：△ABF∽△CAF.
[image: 27-27A]
导引： 要证△ABF∽△CAF，∠AFB是公共角，只要再找一对角相等即可，因为   ∠3＝∠B＋∠1，∠FAD＝∠4＋∠2，根据已知条件可得到∠3＝∠FAD，∠1＝∠2，从而得到∠B＝∠4，可得△ABF∽△CAF.
证明：∵EF垂直平分AD，
∴AF＝DF，∴∠FAD＝∠3.
∵∠B＝∠3－∠1，∠4＝∠FAD－∠2，
      ∠1＝∠2，
∴∠B＝∠4.
又∵∠BFA＝∠AFC，
∴△ABF∽△CAF.
总结：当两个三角形已具备一角对应相等的条件时，往往先找是否有另一角对应相等．找角相等时应注意挖掘公共角、对顶角、同角的余角(或补角)等．
练习1.如图所示的三个三角形中，相似的是(　　)
A．(1)和(2)            B．(2)和(3)
C．(1)和(3)            D．(1)和(2)和(3)
[image: XD61]
2.下列各组条件中，不能判定△ABC与△A′B′C′相似的是(　　)
A．∠A＝∠A′，∠B＝∠B′
B．∠C＝∠C′＝90°，∠A＝35°，∠B′＝55°
C．∠A＝∠B，∠A′＝∠B′
D．∠A＋∠B＝∠A′＋∠B′， ∠A－∠B＝∠A′－∠B′
同学们思考，能否再简便一些，仅有一对角对应相等的两个三角形，是否一定会相似呢？
例2  如图，在两个直角三角形△ABC和△A′B′C′中，∠C=∠C′=90°，∠A=∠A′，判断这两个三角形是否相似.
[image: 

www.dearedu.com]
解：相似，因为∠C=∠C′，∠A=∠A′，根据相似三角形的判定定理1可知△A′B′C′∽△ABC.
例3    已知：如图，CD是Rt△ABC斜边AB上的高，E为
          BC的中点，ED的延长线交CA的延长线于点F.
           求证：AC·CF＝BC·DF.
[image: ]
导引：将待证的等积式化为比例式：


                      横看：比例式的两个分子有A，C，D，F四点，不能构成三角形； 竖看：比例式的左端构成△ABC，比例式的右端构成△DCF，很明显看出这两个三角形不相似，故需要找一个中间比来联系
证明：∵CD是Rt△ABC斜边AB上的高，E为BC的中点，
∴CE＝EB＝DE.∴∠B＝∠BDE＝∠FDA.
∵∠B＋∠CAB＝90°，∠ACD＋∠CAB＝90°，
∴∠B＝∠ACD.∴∠FDA＝∠ACD.

又∵∠F＝∠F，∴△FDA∽△FCD.∴
∵∠ADC＝∠CDB＝90°，∠ACD＝∠B，

∴△ACD∽△CBD.
即AC·CF＝BC·DF.

总结：“三点定形法”是证明线段等积式或比例式中找相似三角形的最常用且最有效的方法，它就是设法找出比例式或等积式中(或转化后的式子中)所蕴含的几个字母，是否存在可由“三点”确定的两个相似的三角形．
    而导引中“横看”与“竖看”是“三点定形法”找相似三角形的常用方法，要做到“一比两用”．
三、运用新知，深化理解
1.△ABC中，∠ACB=90°，CD⊥AB于D，找出图中所有的相似三角形.
[image: 

www.dearedu.com]
2.△ABC中，D是AB的边上一点，过点D作一直线与AC相交于E，要使△ADE与△ABC会相似，你怎样画这条直线?说明理由.和你的同伴交流作法是否一样.
【答案】1.△ACD∽△CBD∽△ABC
2.有两种不同的画法
①过D点作DE∥BC,DE交AC于点E
②以AD为一边在△ABC内部作∠ADE=∠C,另一边DE交AC于点E.
【教学说明】第2题注意分类讨论.
四、师生互动，课堂小结
这节课你学到哪些判定三角形相似的方法？还有什么疑惑？说说看.
课后作业
1.布置作业：从教材相应练习和“习题23.3”中选取.
2.完成练习册中本课时练习的“课时作业”部分.
[bookmark: _GoBack]【教学反思】
本课时从学生所熟悉的特殊三角板入手，通过学生动手操作探究相似三角形的判定定理1，从中感受学习几何的乐趣，从而激发学生学习兴趣，培养学生的几何推理能力.
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